Khalle 25 21 mai 2024

Représentations matricielles
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Thémes

Tout le cours sur la dimension, y compris le théoréme du rang.
Matrices d'un vecteur, d’une famille de vecteurs, d'une application linéaire.

Applications linéaires (endomorphismes) associées a des matrices (carrées). Les applications y — e[y] et
f = ¢[f]lp définissent des isomorphismes F — K™ et L(E,F) — M, ,, (K).

Conséquence : dim £(E,F) = dimE x dimF.

« Evaluer, c’est multiplier ». « Composer, c’est multiplier. » Equivalence f isomorphisme & ¢ [f]g inversible
et cas particulier des automorphismes.

Changements de bases : matrices de passage Ps_,5. = 5[B'] = 5/[idg]ls et formules de changement de
bases.
Rang d'une matrice. Importation des résultats déja démontrés pour les applications linéaires.

Calcul du rang d’une matrice. Rang d'une transposée.

Les hyperplans sont les noyaux de formes linéaires.

Questions de cours

Lemme de précipitation.
Formule de Grassmann.
Théoreme du rang.

Formule de changement de bases pour une application linéaire.
(Que la question soit ou non choisie en question de cours, j'incite les kholleurs et kholleuses a profiter du
moindre prétexte pour vérifier que la formule est connue, sans erreur ni hésitation!).

Lemme (formellement hors-programme) : quelle que soit A € My, , (K) de rang 7, il existe P € GL,,(K) et
Q € GL, (K) telles que P~ ' AQ soit « la » matrice J.
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